Опорные задачи.
Задача№1

Найти угол, образованный биссектрисами двух смежных углов
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2∠1 + 2∠2 = 180°
2(∠1+∠2) = 180°
∠1+∠2 = 90°                                               
Задача№2

Основание AC равнобедренного треугольника ABC равно 12. Окружность радиуса 8 с центром вне этого треугольника касается продолжений боковых сторон треугольника и касается основания AC в его середине. Найдите радиус окружности, вписанной в треугольник  ABC
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CH2 = OH*O1H

36 = R*8

R = 4,5
Ответ: 4,5
Задача№3
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Расстояние от вершины треугольника до точки касания вписанной окружности со стороной треугольника, выходящей из данной вершины, равно разности полупериметра треугольника и стороны, противолежащей данной вершине

PABC = 2x+2y+2z

p = x+y+z

z = AM, x+y = BC

AM = p - (x+y) = p-BC

Описанная окружность.
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Если все вершины многоугольника лежат на окружности, то окружность называется описанной около многоугольника, а многоугольник – вписанным

O - центр описанной окружности находится в точке пересечения серединных перпендикуляров
R - радиус описанной окружности
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Около любого треугольника можно описать окружность.
Если Δ АВС – прямоугольный, то центр окружности лежит в середине гипотенузы
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Около четырёхугольника не всегда можно описать окружность.

В любом вписанном четырёхугольнике сумма противоположных углов равна 180°

Если сумма противоположных углов четырёхугольника равна 180°, то около него можно описать окружность

Касательная к окружности
[image: image7.png]


Касательная к окружности перпендикулярна к радиусу, проведенному в точку касания
Отрезки касательных к окружности, проведённые из одной точки, равны и составляют равные углы с прямой, проходящей через эту точку и центр окружности
Вписанная окружность
Если все стороны многоугольника касаются окружности, то окружность называется вписанной в многоугольник, а многоугольник - описанным
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O - центр вписанной окружности находится в точке пересечения биссектрис углов треугольника
R - радиус вписанной окружности
Вневписанной окружностью треугольника называется окружность, касающаяся одной из его сторон и продолжений двух других
О1,О2,О3 - центр вневписанной окружности лежит на пересечении биссектрисы одного внутреннего угла и биссектрис  внешних углов при двух других вершинах
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Не во всякий четырёхугольник можно вписать окружность
В любом описанном четырёхугольнике суммы противоположных сторон равны
Если суммы противоположных сторон выпуклого четырехугольника равны, то в него можно вписать окружность
Внешняя касательная
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Прямую называют внешней касательной к двум окружностям, если она касается  каждой из окружностей,  а окружности лежат по одну сторону от этой прямой.
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Прямую называют внутренней касательной к двум окружностям, если она касается каждой из окружностей, а окружности лежат по разные стороны от этой прямой
Пропорциональные отрезки в прямоугольной треугольнике
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CH= √(AH*HB)
Высота прямоугольного треугольника, проведенная из вершины прямого угла, есть среднее пропорциональное для отрезков, на которые делится гипотенуза этой высотой
AC = √(AH*AB)    CB = √(HB*AB)
Катет прямоугольного треугольника есть среднее пропорциональное для гипотенузы и отрезка гипотенузы, заключенного между катетом и высотой, проведенной из вершины прямого угла
